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КЕҢІСТІКТЕГІ ТҮЗУ 

𝐴1𝑥 + 𝐵1𝑦 + 𝐶1𝑧 + 𝐷1 = 0 және 

𝐴2𝑥 + 𝐵2𝑦 + 𝐶2𝑧 + 𝐷2 = 0 екі 

жазықтықтарының қиылысуы 

түзу болады. 

 

2 cурет. 

МЫСАЛ. 

{
2𝑥 + 3𝑦 + 3𝑧 − 9 = 0,
4𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 − 8 = 0

 

Түзудің сызбасын салыңыз. 

Шешуі. Берілген теңдеулерді жазықтықтың 

кесінділік теңдеуі түрінде жазамыз: 

2𝑥 + 3𝑦 + 3𝑧 − 9 = 0   ⟹ 

2𝑥

9
+

3𝑦

9
+

3𝑧

9
=

9

9
  ⟹

𝑥

4,5
+

𝑦

3
+

𝑧

3
= 1.  

және 4𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 − 8 = 0 теңдеуді 

кесінділік түріне келтіреміз: 

𝑥

2
+

𝑦

4
+

𝑧

8
= 1.  

Берілген жазықтықтардың қиылысуы 

ізделінді 𝐿 түзуі болады (2 сурет). 
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Екі нүктелерден өтетін түзу теңдеуі 

Екі 𝑀1(х1, 𝑦1, 𝑧1) және 

𝑀2(х2, 𝑦2, 𝑧2)  нүктелерінен 

өтетін түзу теңдеуі 

𝑥 − 𝑥1

𝑥2 − 𝑥1
=

𝑦 − 𝑦1

𝑦2 − 𝑦1
=

𝑧 − 𝑧1

𝑧2 − 𝑧1
 . 

 

Түзудін канондық теңдеулері 

𝑥 − 𝑥1

𝑙
=

𝑦 − 𝑦1

𝑚
=

𝑧 − 𝑧1

𝑛
 

𝑀1(х1, 𝑦1, 𝑧1) нүктесінен өтетін 

 𝑠̅ = 𝑙 𝑖 ̅ + 𝑚 𝑗 ̅ + 𝑛 𝑘 ̅̅ ̅ векторына 

параллель түзуді анықтайды. 

МЫСАЛ. Екі 𝑀1(2,3, −1) және 𝑀2(4,2,6)  

нүктелерінен өтетін түзу теңдеуін жазамыз: 

𝑥 − 2

4 − 2
=

𝑦 − 3

2 − 3
=

𝑧 − (−1)

6 − (−1)
    ⟹ 

⟹  
𝑥 − 2

2
=

𝑦 − 3

−1
=

𝑧 + 1

7
 . 

Алынған түзу теңдеуі 𝑀1(2,3, −1) нүктесінен 

өтетін  𝑠̅ = 2 𝑖 ̅ − 1 𝑗 ̅ + 7 𝑘 ̅̅ ̅ векторына 

параллель түзуді анықтайды. 
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 Түзудін параметрлік теңдеулері 

𝑡 параметірін енгізіп, түзудін 

канондық теңдеулерінен 

түзудін параметрлік 

теңдеулерін аламыз 

    {
𝑥 = 𝑙𝑡 + 𝑥1,

𝑦 = 𝑚𝑡 + 𝑦1,
𝑧 = 𝑛𝑡 + 𝑧1.

 

МЫСАЛ. Екі 𝑀1(0,2,5) және 𝑀2(−4,8,7)  

нүктелерінен өтетін түзудің параметрлік 

теңдеуін жазу керек. 

Шешуі. Берілген екі нүктелерден өтетін 

түзу теңдеуін жазамыз: 

𝑥 − 0

−4 − 0
=

𝑦 − 2

8 − 2
=

𝑧 − 5

7 − 5
 ⟹ 

⟹
𝑥

−4
=

𝑦 − 2

6
=

𝑧 − 5

2
 . 

Түзудің параметрлік теңдеуін жазамыз: 

𝑡 =
𝑥

−4
  ⟹   𝑥 = −4𝑡; 

𝑡 =
𝑦 − 2

6
  ⟹   6𝑡 = 𝑦 − 2 ⟹ 𝑦 = 6𝑡 − 2; 

𝑡 =
𝑧 − 5

2
 ⟹ 2𝑡 = 𝑧 − 5 ⟹ 𝑧 = 2𝑡 + 5. 

Жауабы. 

{
𝑥 = −4𝑡,

𝑦 = 6𝑡 − 2,
𝑧 = 2𝑡 + 5.
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1-ТАПСЫРМА. Кеңістікте үш 𝑀1, 𝑀2, 𝑀3 нүктелер берілген. Жазу керек: 

а) үш нүктелер арқылы өтетін жазықтықтың тендеуін; ә) жазықтықтың жалпы 

тендеуін; б) жазықтықтың кесінділік теңдеуін; в) 𝑀2, 𝑀3 және 𝑀1, 𝑀3 нүктелерден 

өтетін сәйкес 𝐿1 және 𝐿2 түзулерінің теңдеулерін; г) 𝐿1 және 𝐿2 түзулерінің 

параметрлік теңдеулерін. 

𝟏. 𝟏. 𝑀1(−1,6,5), 𝑀2(−1,7,1), 𝑀3(4, −6,2). 

𝟏. 𝟐. 𝑀1(3,4,5), 𝑀2(3, −9,1), 𝑀3(4,5,7). 

𝟏. 𝟑. 𝑀1(0,8,5), 𝑀2(3, −2,4), 𝑀3(2,5,6). 
𝟏. 𝟒. 𝑀1(−1,4,2), 𝑀2(1, −9,1), 𝑀3(4,4,7). 
𝟏. 𝟓. 𝑀1(−1,4,2), 𝑀2(1, −4,2), 𝑀3(4,4,7). 
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2-ТАПСЫРМА 

𝟐. 𝟏. 𝐵(2,3,5) нүктесінен координаталық осьтеріне перпендикулярлар 

жүргізілген. Перпендикулярлардың табандарынан өтетін жазықтық теңдеуін 

жазыңыз. 

 𝟐. 𝟐. 𝐴(5,4,3) нүктесінен өтетін және координаттық осьтерінен тең өлшемді 

кесінділерді қиятын жазықтықтың теңдеуін жазыңыз. 

 𝟐. 𝟑. 𝐶(2, −1,4) нүктесінен өтетін 𝑂𝑧 осінен 𝑂𝑥 пен 𝑂𝑦 осьтеріне қарағанда 

екі есе үлкен кесіндіні қиятын жазықтықтың теңдеуін жазыңыз. 

 𝟐. 𝟑. 𝐴(3,2, −1) нүктесінен өтетін және 𝑂𝑥 осімен тік бұрыш жасайтын түзу 

теңдеуін жазыңыз. 

 𝟐. 𝟒. 𝐴(2, −5,1) және 𝐵(−1,1,2) нүктелер арқылы өтетін түзудің 

параметрлік теңдеуін жазыңыз. 

 𝟐. 𝟓. 𝐴(−1,2,3) және 𝐵(2, −3,1) нүктелер берілген. С(3, −1,2) нүктеден 

өтетін және 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  векторына параллель түзудің теңдеуін жазыңыз. 

 


